
       

ERDÉLYI MAGYAR MATEMATIKAVERSENY 

Megyei szakasz, 

Marosvásárhely, 2016. december 17. 

X. osztály 
1.    feladat 

 Oldd meg a természetes számok halmazán a következő egyenletet: 

. 

Megoldás: 

A létezési feltételek bármely  esetén teljesülnek………………………………………………………………………………..………..1p 

Igazoljuk, hogy:  . 

Logaritmálva:  

  

(igaz)………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….…2p 

Az egyenlet:   

………………………………………………….……………………3p 

Mivel a középarányosok egyenlőtlenségét alkalmaztuk, egyenlőség akkor és csak akkor áll fenn, ha: 

………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

……..………………………2p 

A  egyenletnek az  halmazban az  megoldásai vannak.………………………….……………………..…1p 

Hivatalból……………………………………...………………………………….……………………………….1p 

 

2.    feladat 

 Határozd meg az összes olyan komplex számot, amelyekre  és . 

Megoldás:  

………………………………………………………………………………………………………….……………………………………………..1p 

……………………………………….……2p 

……………………………….….1p 
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……………………………………………………………………………………………………….2p 

Ha   és  , akkor az előbbi összefüggésből: 

……………………………………………………………….…………………………………………………………………………….………1p 

I.   és ………………………………………………………………………………………………………………..1p 

  vagy 

II.             és ……………………………………………………..……………….………………………………………..1p 

Tehát  vagy . 

Hivatalból……………………………………...………………………………….……………………………….1p 

 

3.    feladat 

Egy 2017 oldalú körbeírható sokszögnek 1009 kongruens szöge van. Igazold, hogy a sokszögnek van két kongruens oldala. 

Megoldás: 

Jelöljük a sokszög csúcsait -vel . A feltételből következik, hogy a sokszögnek van két egymás melletti 

kongruens szöge, legyenek ezek  és .  ……………………………………………………………………………………………………..………3p 

Az  sokszög körbeírható és mivel   következik, hogy   ( kiegészítő szögeik 

kongruensek)………………………………………………………………………… …………………………………………………………….…………………………3p 

Tehát:  , de   körbeírható, következésképpen egy körbeírható trapéz, azaz egyenlő 

szárú, és így ………………………………………………………………………………………………….…………………………………3p 

Hivatalból……………………………………...………………………………….……………………………….1p 

 

4. feladat 

Legtöbb hány számot választhatunk ki az 1, 2, 3, 4, ..., 49, 50 számok közül úgy, hogy bármely kettő összege ne legyen 

osztható 7-tel. 

Megoldás: 

Az 1, 2, 3, 4, ..., 49, 50 számokat a következő halmazokba soroljuk: 

, , , 

, , , 

…………………………………………………………………………………………………………………………………….…..3p 

A számokat a 7-tel való osztási maradékuk szerint csoportositottuk. 

Egyértelmű, hogy: 

1. az halmazból nem választhatunk két számot …………………………………………………………………………………………………………….1p 

2. ha az  halmazból választunk elemet, akkor az   halmazból nem választhatunk elemet, …….2p 



3.  és  ha  vagy ………………………………………………………………………………………………………2p 

Tehát, a legtöbb választható elem száma: …………………………………………………………………..……………………1p 

Hivatalból……………………………………...………………………………….……………………………….1p 

 


