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Mindegyik feladat helyes megoldasa 10 pontot ér, melybél 1 pont jar hivatalbdl.

1. Feladat

Igazoljuk a kovetkez6 egyenldséget:
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Megoldas
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2.Feladat

Az ABCD trapéz,[AD]=[BC], a trapéz (AC) és (BD) étléinak metszéspontja O és
m(AOB) = 60". Az M, N, P pontok az (AD), (OB), valamint (OC) szakaszok felezdpontjai.

a) lgazoljuk, hogy MNP haromszog egyenld oldalu.
b) Ha AD=16cm, szamitsuk ki az MNP haromszdg kertletét.

Megoldas
D C  a)Legyen AD=BC=a

Az OCB haromszdgben NP kozépvonal, igy NP = BZ—C = % a....... 1p

[AD] = [BC] = [A0] = [BO],
[0D] = [0C],
de m(AOB) = 60° = AOB, és DOC, egyenl§ oldalu.

AN, DP oldalfelezé merdlegesek az AOB, és DOC, — ben.

B
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AND, — ben m(N) =90 = MN oldalfelez6 MN = — =5 (2) o 3p
APD, — benm(P) = 90" = MP oldalfelezd MP = 2> =% (3) ...l 2p
(1),(2),(3) = MNPy egyenld oldalll ........c.c.oviniiiriii e 1p
BC
b) AD=BC=16¢cm => PN = - = 8cm => Kyp =3PN =24cm ... 2p

3. Feladat

Az ABC haromszogben AM az A szog szogfelezije, M e (BC). Az M ponton 4t az AB-
vel és AC-vel hizott parhuzamosak az AC és AB egyeneseket a D illetve E pontokban metszik.

Legyenek DF és EG az MDC illetve MEB szogek szogfelez6i, F,G e (BC). Bizonyitsuk be,
hogy EDFG derékszogii trapéz, és szamitsuk ki az AM hosszat, ha EG=6¢cm és DF=10cm.

Megoldas
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MDI||AE, EM||AD=> ADME paralelogramma; AM szdgf.
=>ADME rombusz => AM L ED ... 2p

BE || MD => BEM = EMD => GEM = EMA => EG || AM ,
=>EG | DF => EGFD trapéz

DC || EM =>CDM = DME => FDM = DMA => DF || AM

AN

m(E(SM):90° A o ,
=> EDFG —ben m(Ej = m(D] =90° => EGFD derékszog trapéz........ 2p

AM | EG || DF

AEMD rombusz=> EO=0D; OM||EG => OM kd&zépvonal EDFG trapézban ............c.ccco..... 1p
=>0M = EG;ZDF . Tehat AM = 20M=EG + DF = 16CM oot 2p
4. Feladat

Egy egyenl6 szaru trapéz, egy paralelogramma, egy rombusz €s egy téglalap (egyikiik sem olyan
specialis, hogy masnak is nevezhetnénk) kozil az egyikre gondoltunk. Péternek megsigtuk,
hogy annak egyik szdge hany fokos, Palnak pedig, hogy hany szimmetria tengelye van. Ezek
alapjan egyikik sem tudta megmondani, melyik négyszdgre gondoltunk. Miutan beszélgettek
egymassal megadtadk a helyes vélaszt. Melyik négyszogre gondoltunk? (Indokoljatok meg a
valaszt!)

Megoldas:

Péternek nem mondhattuk, hogy a szog kilencven fok, mert akkor tudta volna, hogy téglalaprol
VAN SZ0. ottt ettt e e 3p

Palnak nem mondhattuk, hogy a négyszognek nincs szimmetria tengelye, vagy, hogy csak egy
szimmetria tengelye van, mert akkor tudta volna, hogy a paralelogramma, vagy a trapéz a valasz.
Tehat két szimmetria tengelyt mondtunk igy téglalapra, vagy rombuszra gondolhatott. ........ 3p

Miutan beszélgettek megtudtdk mondani, hogy a felsorolt négyszogek kozil a rombuszra
gondoltunk, mert annak nincs derékszoge és két szimmetriatengelyevan. ...................... 3p



