MEGOLDÁSOK
Pontszerző Matematikaverseny 2011/2012 tanév

IV. forduló
1.
Az alábbi négyzetrácsos ábrákon számokat és szürkére színezett négyzeteket látsz (esetleg a mező lehet üres is). Néhány szürkére színezett négyzet alatt bomba rejtőzik. A feladat, hogy megjelöld ezeket a szürke mezőket. A számok segítenek kitalálni, hogy hol lehet bomba. Minden szám azt jelenti, hogy a szomszédos nyolc négyzetben mennyi bombát rejtő mező van.

Pl.:
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Az alábbi ábrán több lehetőség is van a bombák helyzetére. 
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a) 
Legfeljebb hány bomba van a szürke mezők alatt?


b) 
Rajzzal add meg az összes különböző lehetőséget, ha a legkevesebb bomba van a szürke mezők alatt!

Írj X-et azokra a szürke mezőkre, amelyek alatt nincs bomba és írj (azokra a szürke mezőkre, amelyek alatt van!

Megoldás:
a) Legfeljebb 10  bomba lehet a szürke mezők alatt. 
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3 pont
b) Összesen 8 különböző megoldás van (7 a minimális bombaszám): [image: image4.emf]
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Megoldásonként 1 pont.

Összesen: 11 pont
2.
Hány háromjegyű páros szám készíthető a 2012 számjegyeinek a felhasználásával, ha

a) egy számjegy a háromjegyű számban legfeljebb egyszer szerepelhet

b) egy számjegy többször is előfordulhat a háromjegyű számban?

Megoldás:

a) A háromjegyű számjegyei 0, 1, 2 lehetnek, mert egy számjegy legfeljebb egyszer szerepelhet. A keresett háromjegyű számok száma: 3.

   A keresett háromjegyű számok: 102, 120, 210         
                                                                              
                                                                                                                     3 pont
b) A keresett háromjegyű számok száma: 12.

   A keresett háromjegyű számok: 
   100, 102, 110, 112, 120, 122, 200, 202, 210, 212, 220, 222         
                                                                              
                                                                                                                     12 pont
                                                                                                                     Összesen: 15 pont
3.
A dobókocka 6 lapján pöttyök szerepelnek 1-től 6-ig.

Egy dobókockát szabályosnak nevezünk, ha a szemben lévő lapjain a pöttyök összege minden esetben 7.

Egy dobókockát ravasznak nevezünk, ha a szemben lévő lapjain a pöttyök különbsége minden esetben 3.

4 db dobókockából az alábbi ábrán látható testet állítottuk össze (A szabályos, illetve ravasz dobókockák is egyformák.):
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a) 
Rajzold le a két középső kocka két-két ábrán látható lapján a pöttyök elhelyezkedését, ha mindkettő szabályos és a látható pöttyök összege 48! (Elegendő egy megoldást lerajzolnod!)

b) 
Rajzold le a két középső kocka két-két ábrán látható lapján a pöttyök elhelyezkedését, ha mindkettő ravasz és a látható pöttyök összege 48!(Elegendő egy megoldást lerajzolnod!)

c) 
Rajzold le a két középső kocka két-két ábrán látható lapján a pöttyök elhelyezkedését, ha az egyik kocka szabályos, de a másik ravasz és a látható pöttyök összege 48! (Elegendő egy megoldást lerajzolnod!)

Megoldás:

A két szélén szabályos dobókockák vannak. Mivel a két kocka egyforma, ezért a rajtuk látható pöttyök összege 27. Tehát minden feladatban még 21 pöttynek kell látszani, ebből két-két oldalt kell rajzolni. 
2 pont
a) A két szabályos középső kockán 7-7 pötty látható az első és hátsó lapokon az elhelyezéstől függetlenül.
1 pont
Tehát még összesen 7 pöttynek kell látszani a két felsőn. Ez lehet 5+2 vagy 3+4 esetleg 6+1. Ennek megfelelően kell az elől és felül lévő lapra rajzolni a pöttyöket. Több lehetőség is van.
2 pont
b) Ravasz kockák esetén a középső kettő első és hátsó lapján lévő pöttyök összege lehet 9+9 = 18. A felső lapokon az 1 + 2 = 3 megvalósítható. (Több lehetőség is van.)
2 pont
c) Ravasz és szabályos kocka esetén is több lehetőség van. Pl.: elöl és hátul mindkettőn összesen 7-7. Ravaszon felül 4, a szabályoson pedig 3.
2 pont
Különböző megoldások estén csak egyet pontozzunk!


Összesen: 9 pont

4.
Négy unoka megszámolta, hogy nagypapájuk könyvespolcán összesen hány könyv van. Anna 472-öt, Bandi 503-at, Csaba 494-et, míg Dani 478-at számolt. A nagypapa később elárulta, hogy a gyerekek közül az egyik gyerek 7-et, egy másik 15-öt, egy harmadik 9-et és egy 16-ot tévedett, de azt nem mondta meg, hogy melyikük mennyit. Hány könyv volt a nagypapa könyvespolcán ténylegesen? A válaszod számítással igazold!

Megoldás:

A könyvespolcon lévő könyvek száma 472 és 503 között kell, hogy legyen, mert a tévedések értéke kisebb, mint 503 – 472 = 31.
2 pont
A gyerekek által mondott számok és a tévedéseik közötti különbségek megegyeznek.
1 pont
Dani és Anna tévedései közötti különbség 6 és az általuk mondott számok különbsége is 6, amiből az adódik, hogy a polcon 472 + 15 = 478 + 9 = 487 könyv van.
2 pont
Ezt ellenőrizzük Bandi és Csaba esetén. Bandi 503-at mondott, ami 16-tal több, mint a 487.
1 pont
Csaba által mondott 494 pontosan 7-tel több, mint a 487.
1 pont

Összesen: 7 pont

5.
Gyufák felhasználásával az alábbi ábra-sorozatot készítjük:
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a) Hány gyufaszálat tartalmaz a 3. ábra?
b) Az eddigi szabályt követve, megrajzolhatnád a 11. ábrát is, de nem kell megrajzolnod. Mi csak azt kérdezzük, hogy hány gyufaszállal lenne több a 11. ábrán, mint a 3. ábrán? Válaszod számítással indokold!

Megoldás:

a) A 3. ábrán 24 gyufaszál van.
1 pont
b) Az 1. ábrán 1 sorban 2 gyufaszál és 1 oszlopban 2 gyufaszál van.

Összesen: 2∙(1+1) = 4. 
1 pont
A 2. ábrán 2 sorban 3 gyufaszál és 2 oszlopban 3 gyufaszál van.

Összesen: 3∙(2+2) = 12. 
2 pont
A 3. ábrán 3 sorban 4 gyufaszál és 3 oszlopban 4 gyufaszál van.

Összesen: 4∙(3+3) = 24 stb.
2 pont
A szabály alapján a 11. ábrán 11 sorban 12 gyufaszál és 11 oszlopban 12 gyufaszál van. Összesen: 12∙(11+11) = 264. 
3 pont
A 11. ábrán 240-nel van több gyufaszál, mint a 3.-on! 
1 pont

Összesen: 10 pont
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