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Orszagos Magyar Matematika Olimpia 2019
Megyei szakasz, 2019. januar 26.
VI. osztaly

1. Feladat (10 pont)

Adott a P={a,b,c,d} halmaz. Hatirozd meg a halmaz elemeinek szamértékét, ha a

kovetkezo tulajdonsadgok egyiddben teljesiilnek:
a) {a,b,6} " {b,c,3}={b,3};

b) {a,b,7} < P;
c) {b,c,9} = P;
d) {b,c,d}u{a,5}={a,c,d,5}.
(Matlap)
2. Feladat (10 pont)
Adottak az AOB,BOC,COD ¢és DOE egymas melletti szogek ugy, hogy az A, O és E

pontok kollineérisak. Tudjuk, hogy AOB< :%- BOC<«, COD«x=4-A0OB« ¢s DOE«=2- AOB«.

a) Szamitsd ki az AOB,BOC,COD ¢s DOE szdgek mértékeét!

b) lgazold, hogy OC | AE'!
c) Hatarozd meg az AOC ¢és BOD szogek szogfelez6i altal alkotott sz0g mértékét!

3. Feladat (10 pont)

Harom hajo januar elsején egyidében indul ugyanabbol a kikotobol. Az elsé hajo oda-vissza
utja 27 napig tart, majd 3 nap mulva indul Ujra utnak. A masodik hajo 32 nap mulva tér vissza, és 4
nap mulva indul Gjra. A harmadik hajo 39 nap mulva ér vissza a kikotébe, és 6 napot pihen, majd
ujra indul. Hanyszor indul egy év alatt a harom haj6 ugyanazon a napon, ugyanabbol a kik6tébol?

4. Feladat (10 pont)

Egy gépkocsi egy ut %-ét 80 kTm sebességgel haladva egy oraval hamarabb teszi meg, mint

egy autobusz ugyanannak az ttnak a % -ét 60 kTm sebességgel haladva.

a) Mekkora az egész Ut hossza?

b) Mennyi id6 alatt teszi meg az egész utat a két jarmi kiilon-kiilon, ha a sebességiiket nem
valtoztatjak meg?

Minden feladat kotelez6. Munkaido 3 éra.



JER Centrul National
&S ’Vo( y — %’ o~

SQ @

D D * MINISTERUL EDUCATIEI NATIONALE De Evaluare si -

> (M1 e ! : 7 romania201%.eu
&mmv 'pOM A \“\Q’ Examinare

Orszagos Magyar Matematika Olimpia 2019
Megyei szakasz, 2019. januar 26.

Javitokulcs
VI. osztaly

1. Feladat (10 pont)
Adott a P={a,b,c,d} halmaz. Hatirozzuk meg a halmaz elemeinek szamértékét, ha a

kovetkezo tulajdonsadgok egyiddben teljesiilnek:

a) {a,b,6}"{b,c,3}=1{b,3};

b) {a,b,7} < P;

c) {b,c,9} = P;

d) {b,c,d}u{a,5}={a,c,d,5}.

(Matlap)
Megoldas

HIVALTAIDOL ...t ettt e e e et e et e e e aae e s sbb e e et e e bb e e be e e bee e 1p

Az a) feltétel alapjan @ =3 ... ..o i 2p

Ab) feltétel alapjan C=7 Vagy 0 =7 ..ot 2p

A c) feltétel alapjan a =9, ami lehetetlen, tehat d =9 és C=7.......ccoiiiiiiiiiiinnn.n. 3p

A d) feltétel alapjan b =5, tehat P ={3,5,7,9} ...........ccooiiiiiiiiiiii i, 2p

2. Feladat (10 pont)
Adottak az AOB,BOC,COD ¢és DOE egymas melletti szogek ugy, hogy az A, O és E

pontok kollinearisak. Tudjuk, hogy AOB<t = % BOC<«, COD«x=4-AOB<«xés DOE«=2- AOB<.

a) Szamitsd ki az AOB,BOC,COD ¢és DOE szdgek mértékét!

b) Igazold, hogy OC L AE!
c) Hatarozd meg az AOC és BOD szogek szogfelezdi altal alkotott szog mértékét!

*k*k

Megoldas




Centrul National 2
entrul National “‘:.-"'g

OE DEr/-77n/7r7|:I/D MINISTERUL EDUCATIEI NATIONALE Dz::::::;si romania?019.eu
HIVALAIDOL ..o ettt ettt e e e e eesbe et e b e e be et e e naeeenbeenrre s 1p

a) Legyen az AOB<« mértéke 1 egység = a BOC<x mértéke 5 egység, a COD<x mértéke 4 egység
€sa DOEX mMerteke 2 €gyseE. ..vviinriitiii e e lp

A négy szog mértékének Osszege 12 egység, ami 180°, mivel A, O és E kollinearis pontok, az
elobbi szogek egymas mellettiek ...... ... Ip

T e AT I lp
AOB« =15°, BOC«x =75°, COD«x=60° ¢s DOE<«x=30° .......eevviiiiiriiiiniiniannnnn. Ip

b) AOC<«x = AOB«x+BOC«x=15°+75°=90°=0C L AE .......ciiiiiiiiiiiiiiiiaennn, 2p

€) AOX <« =XOC«x=45° és BOYXx=YODX=67°30" .....coiviiriiiiiiiiiiiiaieane, Ip
YOE X =67°30"+30° = 07030 . .ttt Ip

XOY « =180°—- AOX x—YOE<«x =180°—-45°—-97°30"=37°30"......coiviiiiiiiiiieennn, Ip

3. Feladat (10 pont)
Harom hajo januar elsején egyidében indul ugyanabbdl a kik6tobol. Az elsé hajo oda-vissza
utja 27 napig tart, majd 3 nap mulva indul Gjra tnak. A mésodik haj6 32 nap mulva tér vissza, és 4
nap mulva indul jra. A harmadik hajé 39 nap mulva ér vissza a kikotébe, €s 6 napot pihen, majd
ujra indul. Hanyszor indul egy év alatt a harom haj6 ugyanazon a napon, ugyanabbdl a kikotobo1?
Isték Eva, Kézdivasdrhely

Megoldas

HIVALAIDOL ...ttt et ettt sttt sttt nb e reas 1p
Az els6 hajo esetén: Ut + pihend 27 + 3 =30 NAP .oooveevvieiieiiieie e 1p
A masodik hajonal: 32 + 4 =30 NAP ...ecoveeriieiieeie ettt 1p
A harmadik hajonal: 39 + 6 =45 NP ....ooouiiiiiiiie et 1p
A harom hajo [30, 36, 45] =180 naponként indul el ugyanazon a napon ....................... 3p
365:180 =2 (m=5), szok&év esetén is 2 a hanyados ..............cooeeiiiiiiiiiiiiiiinnnnnnne, 2p
A harom hajo egy év alatt 1 + 2 = 3 alkalommal indul ugyanazon a napon, ugyanabbdl a

KIKOTODOL . . .ottt e b bbbttt b et b et e e bt et e st e nbeennenees 1p

4. Feladat (10 pont)

Egy gépkocsi egy ut %-ét 80 kTm sebességgel haladva egy oraval hamarabb teszi meg, mint

egy autobusz ugyanannak az ttnak a % -¢t 60 kTm sebességgel haladva.

a) Mekkora az egész it hossza?
b) Mennyi id6 alatt teszi meg az egész utat a két jarmi kiilon-kiilén, ha a sebességiiket nem
valtoztatjak meg?
Simon Jozsef, Csikszereda
Megoldas
HIVAAIDOL ... 1p

a) 1. megoldds:

. . 2 .
Legyen x az egész ut hossza, t pedig a gépkocsi altal az ut g-énak megtételéhez sziikséges 1do.

2
e < [ R SRR RUPRP 1
3 p
Az autdbusz esetén: %X =60 (TH1) o 1p

x:§.80t T3 X L2000 i 1p
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x=%-60-(t+1) = x=80-(t+1)

120 T =80+ (E+1) =5 1= 2 Ne vooeeereveeeeeeeeseeeeeessesseseseesses e eessesssseeeessessseee s sseeens
X =120 2= 280 KM 1ovovoeeeeeeeeeeeseeeeseesesseesssesseeseeessessessessesesseesesssseseeesessseseeeseesssenene

1I. megolddas:
1 ora alatt az els6 gépkocsi 80 —60 = 20km-rel tesz meg tobbet
Legyen x az egész ut hossza.

Az els6 gépkocsi 1 6ra alatt %X , a masodik 3 X utat tesz meg

1 ora alatt az els6 gépkocsi %X _2 X= L X utat tesz meg

X e, 20KM = X =12-20=240KM. werreeeeeeeeeeeeeeeeee e,

1. megoldas: szakaszokkal x nélkiil
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b) A gépkocsi 240:80 =3 oéra alatt teszi meg az egész utat. ........cocevvvivrerciieicienn,
Az autdbusz 240:60 =4 o6ra alatt teszi meg az €gESZ Utat. .......ceceeveeeriieeiienieeiieeiens
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....... 2p
....... 1p

........ 2p

.......... 1p
.......... 1p



