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2. feladat
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3. feladat

Adott a sikban n darab pont, amelyek kozott nincs harom olyan, amely egy egyenesen talalhato és nincs négy
olyan, amely egy koron van. Minden pontharmas koré kort irunk. Igazoljuk, hogy a korok kozott talalhato

. oy n(n-1)
egységsugart korok szama legfennebb —3

Megoldas:
Barmely két adott pontra a sikon legfeljebb két egységsugart kor illeszthetd. 2p
Mivel minden k6zds kor kdzéppontja rajta van a két pont altal alkotott szakasz 2p

felezomerdlegesén, ezen csak két megfeleld pont lehet.

fgy ha barmely két pontot kivalasztjuk, az 6sszesen C2 pontpar, ez azt jelenti, hogy legfeljebb | 3p
2 - C2 egységsugari kort rajzolhatunk meg.

Ebben az esetben viszont minden kort haromszor szamoltunk, tehat az egységsugara korok 2p
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4. feladat

Hét rablo a zsdkmanyolt aranyat névsor szerint osztja szét. Mindegyik annyi aranyat vesz el, amennyi az addig
szét nem osztott aranyak szdma szdmjegyeinek az dsszege. Két teljes kor utan az arany elfogy. Mindenkinek
ugyanannyi jutott, csak a vezér kapott tobbet. Hanyadik a vezér a névsorban?

Megoldas:

Mivel a 9 tobbszordsei olyan szamok, hogy szamjegyeik Osszege éppen 9 (vagy a 9 2p
tobbszordsei) ezért az aranyak szdma minden 1épés utan a 9 tobbszordse lesz.

Tudva, hogy végiil elfogy az arany, nézziik visszafelé az elvevések utani aranyak szamat. 1p
Tehat, ha kezdetben 135 arany volt, akkor az els6 elvett 9-et, maradt 126, a masodik 9-et, 4p

maradt 117, a harmadik 9-et, maradt 108, a negyedik is 9-et, maradt 99, az 6todik 18-at, maradt
81, a hatodik is 9-et, maradt 72, a hetedik is 9-et, maradt 63.

Ezutan kezdték elolrdl, majd a hetedik utan éppen elfogyott. Tehat, a vezér az 6todik a 2p
névsorban.
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