ERDELYI MAGYAR MATEMATIKAVERSENY
Megyei szakasz,
Marosvasarhely, 2016. december 17.
8. osztaly

1. Legyen x,yeR dgy, hogy 3x+2y—-1=0 és xe[-1;3]. Szamitsd ki az S értékét, ahol

S :\/x2 +y2+2x—4y+5+\/x2+y2—6x+8y+25.

Megoldas:

Csoportositas utan kapjuk, hogy S = /(x + 1)2 + (y — 2)2+ /(x —3)* + (v +4)% oot 3p
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Kifejezve az v-t KapjUK, NOgY ¥ = — e 1p
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Behelyetesitve az v-t 5-be kapjuk, hogy
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Felhasznélva, hogy x € [—1,3] kdvetkezik, hogy § = ""f—a (x+ 1)+ E (3—x)=2v13........... 1p

2. Igazoljuk, hogy a kovetkezd, 4012 =2-2006 tagu dsszeg érteke % -nal nagyobb, de %-nél Kisebb:
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Megoldas:

1 . .
Az 6sszeg els6 2006 tagjat csokkenthetjiik, ha mindegyik helyett a legkisebbet, vagyis 2012 -t irunk. Ugyanigy

a masodik 2006 tag helyett is a legkisebbet, azaz 5018 -at irva meg nkabb cstkken az 6sszeg. Vagyis

( 1 1 1 j+( 1 1 + 1 j>2006-L+2006-L:£+%:§

+ ot ot
2007 2008 4012 4013 6017 6018 4012 6018 2

4.5 pont
Hasonlé modon, az elsé 2006 tag mindegyike helyett nagyobbat irva és a kovetkezd 2006 tag helyett is a
nagyobbat irva kapjuk, hogy:

1 + L +...+ ! + L +...+L+L <2006-L+2006~L=1+£=§
2007 2008 4012 4013 6017 6018 2006 4012 2 2

4.5 pont

3. Az 4brén lathato a élii KRISTALY kocka harom élét 4-4 kongruens részre osztjuk. A kockat
elmetsszilk az A, B és C osztopontokon athaladé sikkal. Hatarozzuk meg a kapott metszet kertletét és
teriletét.
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Megoldas:
(ABC)N(KSY)=DA,(ABC)n(RIL)=BC = AD||BC (1).

Hasonloan igazolhatd hogy CD || BA(2). (1) és (2) = ABCD paralelogramma (3)...... ........ 3p
APB, =BQC,(B.B)= AB=BC (4). (3)és(4) = ABCDrombuSz.............cceceeveier ovrinnnn. 1p
ABP,-ben alkalmazva Pitagoras tételet = AB = a 417 = Kgep =4AB=av17cm......... ......... 2p
ACE\-ben alkalmazva Pitagoras tételét = AC :3761 .................................................... 1p

DB =SR=aV2 e, 1p

2
Tehét Thoep = ACBD 13 -3 \/Ecmz ...................................................... 1p

4. Egyszer nehany fii horgaszni ment a kozeli tohoz. Egyikik 6 halat fogott, a tobbiek fejenként 13-at.
Egy maésik alkalommal egy masik filcsapat ment horgaszni, ezuttal egyikik 5 halat fogott, a tébbiek
fejenként 10-et. Tudjuk még, hogy mindkét alkalommal dsszesen ugyanannyi halat fogtak, méghozza
100-nél tobbet, de 200-nal nem tobbet. Hanyan mentek horgaszni az els6 alkalommal, és hanyan a
masodik alkalommal?

Megoldas:
Ha els6 alkalommal k + 1 fili ment horgaszni, akkor 13k + 6 darab halat fogtak. ........................ ... 2p
Ha a méasodik alkalommal n + 1-en mentek, akkor 10n + 5-0t. ... . 2p

Tudjuk, hogy ez a két szam egyenld, és 100-nal nagyobb, de legfeljebb 200. Ebben a tartomanyban a
kovetkez6 13-mal osztva 6 maradékot add szamok vannak:

110; 123; 136; 149; 162; 175; 188:
A masodik alkalom miatt tudjuk, hogy a fogott halak szdma 5-re végzédik, igy egyediil a 175 lehetséges.
Ebbdl kovetkezden elsé alkalommal 14-en, masodik alkalommal pedig 18-an mentek horgaszni......... 5p



